Olimpiada Nationald de Matematica
Etapa Nationala, Vaslui, 10 mai 2024
CLASA a V-a — Subiecte

Problema 1. Vom spune despre o fractie zecimala periodica simpla f ca are lungimea
redusd n (unde n este un numar natural nenul) daca perioada sa are n cifre si f nu poate sa fie
reprezentata ca fractie zecimala periodica simpla cu o perioada cu mai putine cifre. De exemplu,
0,(223) are lungimea redusa 3, iar 0,(2323) are lungimea redusa 2, deoarece 0,(2323) = 0,(23).

a) Aratati ca f = 0,(2) - 0,(3) este fractie periodica simpla de lungime redusa 3.

b) Exista doua fractii periodice simple de lungime redusa 1, al caror produs sa fie o fractie
periodica simpla de lungime redusa 17

c¢) Exista doua fractii periodice simple de lungime redusa 3, al caror produs sa fie o fractie
periodica simpla de lungime redusa 37

Problema 2. Fie n > 2 un numar natural. Consideram numerele A = 33...3, cu n cifre 3
si B =20-A+ 6. Determinati cifrele care apar in scrierea zecimala a numarului A - B.

Problema 3. Determinati perechile de numere naturale nenule a si b care verifica relatia
4-a b
a** =0’

Problema 4. Fie n un numar natural nenul. Vom spune ca o tabla n x n este speciala daca:

- In fiecare casuta a tablei este pus un numar natural impar, de doua cifre;
- numerele de pe tabla sunt diferite doud cate doug;
- produsul numerelor de pe fiecare linie si produsul numerelor de pe fiecare coloana este

patrat perfect.

Aratati ca cea mai mare valoare a lui n pentru care exista o tabla speciala este 4.





