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CLASA a IX-a — subiecte

Problema 1. Se considera ecuatia 2?4+ (a+b— 1)z +ab—a—b = 0, unde a si b sunt numere
naturale nenule cu a < b.

Problema 2. Determinati functiile f : R — R, cu proprietatea ca

fU@) +y- flx) <zt f(fy)),

pentru orice x si y numere reale.

Problema 3. Fie n > 2 un numaér natural. Consideram un patrat de latura 2n — 1 pe care
il impartim prin paralele la laturi in (2n — 1)? patrate unitate. Ana si Bogdan joaci urmitorul
joc: incepand cu Ana, cei doi coloreaza alternativ, Ana cu rosu iar Bogdan cu albastru, in 2n?
ture, cele 4n? varfuri ale patratelor unitate. Apoi, incepand cu Ana, fiecare uneste printr-un
vector un punct rosu (care va fi originea) cu un punct albastru (care va fi varful), rezultand
astfel 2n? vectori cu originile si varfurile distincte. Dacd suma acestor vectori este nuld, Ana
castiga. Altfel, castiga Bogdan.

Aratati ca Bogdan are o strategie castigatoare.

Problema 4. Fie numerele reale r,s € [1,00) cu proprietatea ca pentru orice numere
naturale nenule a, b, cu a divide b, rezulta [ar| divide [bs].
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a) Demonstrati cd — este numar natural.
r

b) Aratati ca r si s sunt numere naturale.

Am notat cu [x] partea intreaga a numdrului real x.





