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CLASA a XI-a

Subiecte

Problema 1. Pentru orice numar natural nenul n si orice matrice coloana

T
T2
X = , e M,1(Z),
Tn
notam cu §(X) cel mai mare divizor comun al numerelor zy, xs, ..., x,. Fien € N, n > 2,

si A € M, (Z). Aratati ca urmatoarele doua afirmatii sunt echivalente:
(a) |det A| =1si
(b) 6(AX) = §(X), oricare ar fi X € M,, 1(Z).

(Cel mai mare divizor comun al unor numere intregi este numar natural.)

Problema 2. Aratati ca 277 + 271/ < 1, oricare ar fi numirul real z > 0.

Problema 3. Fie f: R — R o functie care are proprietatea lui Darboux. Aratati ca,
daca f este injectiva pe multimea numerelor irationale, atunci este f este continua pe R.

Problema 4. Fie n un numar intreg, n > 2, si fie A o matrice din M,,(C), astfel incat A si
A?s3 aibd ranguri diferite. Aratati ca exista o matrice nenula B in M,,(C), astfel incat AB

=BA=B?=0,,.





