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CLASA a X-a

Problema 1. Pentru a ∈ (0,∞)\{1}, aflat, i solut, iile reale ale ecuat, iei

ax = xx + loga(loga x).

Problema 2. Arătat, i că, oricare ar fi numerele complexe z1 s, i z2, are loc inegalitatea

| z1 + z2 | + | z1 − z2 |≤ |z1|+ |z2|+max{|z1|, |z2|}.

Problema 3. Fie Z ⊂ C o mult, ime de n numere complexe, n ≥ 2. Arătat, i că pentru

orice număr natural nenul m ≤ n

2
există o submult, ime U cu m elemente a mult, imii Z

astfel ca ∣∣∣∣∣∑
z∈U

z

∣∣∣∣∣ ≤
∣∣∣∣∣∣
∑

z∈Z\U

z

∣∣∣∣∣∣ .

Problema 4. Fie M = {1, 2, . . . , n}, unde n ≥ 2 s, i P(M) = {P | P ⊆ M} mult, imea
părt, ilor lui M . Determinat, i numărul funct, iilor f : P(M) → P(M) care au proprietatea:

|f(A) ∩ f(B)| = |A ∩B|, pentru orice A,B ∈ P(M).

(Am notat cu |X| numărul de elemente ale mult, imii X.)

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.
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