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Clasa a XI-a

1. Să se determine funct, iile derivabile f : R → R care verifică simultan condit,iile:

(i) f ′(x) = 0, pentru orice x ∈ Z;

(ii) pentru x ∈ R, dacă f ′(x) = 0, atunci f(x) = 0.

2. Fie A ∈ M5(C) o matrice cu tr(A) = 0 s, i cu proprietatea că I5 −A este inversabilă. Să se arate că A5 6= I5.

3. Fie a ≥ 0 s,i (xn)n≥1 un s, ir de numere reale.

Să se arate că dacă s, irul
(

x1 + x2 + · · ·+ xn

na

)

n≥1

este mărginit, atunci s,irul (yn)n≥1, definit prin

yn =
x1

1b
+

x2

2b
+ · · ·+ xn

nb
, este convergent pentru orice b > a.

4. Matricele A ∈ Mm,n(C), B ∈ Mn,m(C), unde m ≥ n ≥ 2, au proprietatea că există k ∈ N∗ s,i a0, a1, . . . , ak ∈ C

astfel încât

ak(AB)k + ak−1(AB)k−1 + · · ·+ a1(AB) + a0Im = Om,

iar

ak(BA)k + ak−1(BA)k−1 + · · ·+ a1(BA) + a0In = On.

Demonstrat,i că a0 = 0.


