Clasa a XI-a

. Sa se determine functiile derivabile f : R — R care verificd simultan conditiile:

(i) f'(x) = 0, pentru orice = € Z;

(ii) pentru x € R, dacd f'(x) =0, atunci f(z) = 0.

. Fie A € #5(C) o matrice cu tr(A) = 0 si cu proprietatea ca Is — A este inversabila. Si se arate cd A # I.

. Fie a > 0 si (2, )n>1 un sir de numere reale.
Ti+X2+ -+ T

S4 se arate ci dacd sirul ( ) este marginit, atunci sirul (y,)n>1, definit prin
n>1

na
T T2 Iy .
Yn = 5 + 5 + -+ oy este convergent pentru orice b > a.
. Matricele A € A, n(C), B € My, m(C), unde m > n > 2, au proprietatea cid existd k € N* si ag, a1, ..., ap € C

astfel incat

ax(AB)* + ar—1(AB)* ' + -+ a1(AB) + agly, = O,
iar

ar(BA + aj_1(BA)* 1 + ... 4 a1 (BA) + apl, = O,.

Demonstrati ca ag = 0.



