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CLASA a VIII-a — subiecte

Problema 1. Se considera numerele reale pozitive a, b, ¢, astfel incat a + b+ ¢ = 3.
Demonstrati c& a® + b? + ¢ + a?b + bc + ¢?a > 6.

Problema 2. Demonstrati ca:
a) exista o infinitate de perechi (x,y) de numere reale din intervalul [O, V3 ] care verifica

egalitatea x-+/3 —y2 4y V3 —a22=3;
b) nu existd nicio pereche (z,y) de numere rationale din intervalul [0,v/3 |, astfel incat s&

aiba loc egalitatea = -+/3 —y?2+y-v3— a2 =3.

Problema 3. Spunem ca un numér natural n este interesant daca poate fi scris sub forma

1 1 1 ) . A
n=|—|+ 5 + |—|, unde a, b si c sunt numere reale pozitive astfel incat a +b+c = 1.

a
Determinati toate numerele interesante. ([x] reprezinta partea intreaga a numarului real x.)

Problema 4. Fie ABC'D un tetraedru si mijloacele M, N ale muchiilor AC, respectiv BD.
Aratati ca pentru orice punct P de pe segmentul M N, cu P # M si P # N, exista si sunt unice
punctele X si Y pe segmentele AB, respectiv C'D, astfel incat X, P si Y sunt coliniare.





