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Problema 1. Varfurile unei prisme se coloreaza cu doua culori astfel incat
capetele fiecarei muchii laterale sa fie colorate diferit. Se considera toate
segmentele care unesc cate doua varfuri ale prismei, altele decat muchiile
laterale. Aratati ca numarul segmentelor cu capetele colorate diferit coincide
cu numarul segmentelor cu capetele colorate la fel.

Problema 2. Intr-un cub ABCDA'B'C'D' se considerd doui puncte

M € (CD') si N € (DA"). Aratati ca M N este perpendiculara comuna
DM DN 1

D'C DA 3

a dreptelor CD’' ¢i DA’ daca si numai daca

Problema 3. Daca a, b si ¢ sunt lungimile laturilor unui triunghi, aratati
ca

3< b+ec n a+c N a+b <5
2 " b+c+2a a+c+20 a+b+2c 3

Problema 4. Pentru n € N* spunem ca numerele naturale z, o, ..., x, au
proprietatea (P), daca

T1Xo -+ Ty = L1+ 209 + 323 + - - + nx,.

a) Aratati ca pentru orice n € N* exista n numere naturale nenule cu
proprietatea (P).

b) Determinati numerele naturale n
naturale x1,xq,...,T,, cu 1 < Ty < I3

(P).

2 pentru care exista n numere

>
< .-+ < x,, care au proprietatea

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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