Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Nationala, Negresti Oas, 4 aprilie 2018
Subiecte— CLASA a V-a

Problema 1. Determinati numerele prime a > b > ¢ pentru care a — b, b — ¢ si a — ¢ sunt
numere prime diferite.

Problema 2. Determinati numerele naturale nenule a, b, ¢ pentru care

a+b+a2—|—b2_7c+1
2 2 c41°

Problema 3. Pe o tabla sunt scrise numerele: 1,2,3,...,27. Un pas inseamna stergerea a
trei numere a,b,c de pe tabla si scrierea in locul lor a numarului @ + b + ¢ + n, unde n este un
numar natural nenul fixat. Determinati numarul natural n stiind ca, dupa 13 pasi, pe tabla este scris
numarul n?.

Problema 4. Se considera un numar natural n > 2 i un patrat n x n (vezi figura alaturata).
Diagonala principala a acestui patrat este formata din campurile hagurate. Completam campurile
aflate sub diagonala principala cu zerouri, iar in restul campurilor (inclusiv cele hagurate) scriem
numere naturale nenule. Dupa completarea tuturor campurilor calculam suma numerelor aflate pe
fiecare linie gi fiecare coloana, obtinand astfel 2n sume. Patratul se numeste norocos daca valorile
celor 2n sume sunt egale, intr-o anumita ordine, cu numerele 1,2, ..., 2n.

a) Aratati ca, pentru n = 5, nu exista patrat norocos.

b) Daca n = 4, determinati cel mai mare numar natural care apare in completarea unui patrat
NOTOCOS.






