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Clasa a X-a

1. Să se găsească tripletele (a, b, c) de numere complexe nenule având acelas,i modul, care verifică egalitatea
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b
+

b

c
+

c

a
+ 1 = 0.

2. Se consideră un număr natural k ≥ 1, numerele prime distincte p1, p2, . . . , pk s, i n = p1p2 . . . pk. Pentru o funct,ie

f : {1, 2, . . . , n} → {1, 2, . . . , n}, notăm p(f) = f(1)f(2) . . . f(n).

a) Să se determine numărul funct, iilor f cu proprietatea că p(f) divide n.

b) Pentru n = 6, să se afle numărul funct, iilor f pentru care p(f) divide 36.

3. Să se determine funct, iile f , g : Q → Q care verifică condit,iile:

f ( g(x) + g(y) ) = f ( g(x) ) + y,

g ( f(x) + f(y) ) = g ( f(x) ) + y,

pentru orice x, y ∈ Q.

4. Fie A o mult,ime finită de numere reale. Considerăm mult,imile

S = {x+ y | x, y ∈ A} s, i D = {x− y | x, y ∈ A}.

Să se arate că

card(A) · card(D) ≤ ( card(S) )
2
.


