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CLASA a 8-a

Problema 1. Demonstraţi următoarele afirmaţii:
a) Dacă ABCA′B′C ′ este o prismă dreaptă şi M ∈ (BC), N ∈ (CA), P ∈ (AB) sunt astfel ı̂ncât A′M , B′N
şi C ′P sunt perpendiculare două câte două şi concurente, atunci prisma ABCA′B′C ′ este regulată.

b) Dacă ABCA′B′C ′ este o prismă regulată şi
AA′
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6
, atunci există M ∈ (BC), N ∈ (CA), P ∈ (AB)
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astfel ı̂ncât dreptele A′M , B′N şi C ′P să fie perpendiculare două câte două şi concurente.

Problema 2. Arătaţi că pentru orice număr natural n ≥ 3, există numerele naturale nenule x1, x2, . . . , xn,
diferite două câte două, astfel ı̂ncât {2, n} ⊂ {x1, x2, . . . , xn} şi
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= 1.

Problema 3. Fie n ∈ N, n ≥ 2, şi a1, a2, . . . , an, b1, b2, . . . , bn numere reale pozitive astfel ı̂ncât
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Determinaţi cea mai mare valoare a numărului real c pentru care este satisfăcută inegalitatea

(a1 − b1c)x1 + (a2 − b2c)x2 + . . . + (an − bnc)xn ≥ 0

pentru orice x1, x2, . . . , xn > 0 cu x1 ≤ x2 ≤ . . . ≤ xn.

Problema 4. Fie a, b, c, d ∈ [0, 1]. Demonstraţi inegalitatea
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+ abcd ≤ 3.




