Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Nationala, Timigoara, 20 aprilie 2017

CLASA a 8-a

Problema 1. Demonstrati urmatoarele afirmatii:
a) Dacd ABCA'B'C’ este o prisma dreapta si M € (BC), N € (CA), P € (AB) sunt astfel incat A’M, B'N
si C' P sunt perpendiculare doud cate doua si concurente, atunci prisma ABCA’B'C’ este regulata.
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5 \/;, atunci exista M € (BC), N € (CA), P € (AB)

astfel incat dreptele A’M, B'N si C' Psa fie perpendiculare doua cate doud si concurente.

b) Daca ABCA'B'C’ este o prisma regulata si

Problema 2. Aratati ca pentru orice numar natural n > 3, existd numerele naturale nenule x1, o, . . ., Tp,
diferite doua cate doua, astfel incat {2, n} C {x1,2z2,...,2,} §
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Problema 3. Fien € N, n > 2, siay,a9,...,an,b1,b2,...,b, numere reale pozitive astfel incat
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Determinati cea mai mare valoare a numarului real ¢ pentru care este satisfacuta inegalitatea
(a1 — bic)xy + (ag — bac)xa + ... + (an — bpc)xy, >0

pentru orice x1,x2,...,Z, >0cuz; <290 < ... < Xy

Problema 4. Fie a,b,c,d € [0,1]. Demonstrati inegalitatea
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