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CLASA a 11-a

Problema 1. Spunem ca o functie f : R — R are proprietatea (P) daca oricare ar fi un
sir de numere reale (z,),>1 cu proprietatea ca sirul (f(z,))n>1 este convergent, rezulta ca sirul
(xn)n>1 este convergent. Demonstrati ca o functie surjectiva cu proprietatea (P) este continua.

Problema 2. Fie Aj, Ao, . . ., Ay € M, (R) matrice simetrice. Demonstrati ca urmatoarele
afirmatii sunt echivalente:

1) det(A3 + A3+ .-+ A2) = 0;
2) pentru orice matrice By, Ba, ..., Br € M,(R) are loc relatia

det(A1By + AsBa + -+ -+ A By) = 0.

(O matrice X este simetricd daci ea coincide cu transpusa sa X*).

Problema 3. Fie n > 2 intreg si A, B € M,(C). Daca (AB)3 = O,, rezulti oare ci
(BA)? = 0,,? Justificati raspunsul.

Problema 4. Fie f : [a,b] — [a,b] o functie derivabild cu f’ continui si strict pozitiva.
Demonstrati ca exista ¢ € (a, b) astfel incat





