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CLASA a IX-a — subiecte

Problema 1. Pe latura (BC) a triunghiului ABC se considera punctele
Dsi E, cu D intre B si E.

Despre un punct R al segmentului (AF) vom spune ca este remarcabil
daca dreptele PQ si BC sunt paralele, unde {P} = DR N AC, iar {Q} =
CR N AB. Despre un punct R’ al segmentului (AD) vom spune ca este
remarcabil daci dreptele P'Q’ si BC sunt paralele, unde {P'} = BR'N AC,
iar {Q'} = ER'N AB.

a) Daca pe segmentul (AFE) exista un punct remarcabil, aratati ca orice
punct al segmentului (AE) este remarcabil.

b) Daca fiecare dintre segmentele (AD) si (AFE) contine cate un punct

1+V5
2

remarcabil, demonstrati ca BD = CE = ¢ - DE, unde ¢ = este

numarul de aur.

Problema 2. Fie a si b doud numere reale din intervalul (0, 1), astfel
incat a este numar rational si

{na} > {nb}, oricare ar fi numarul natural n.

Demonstrati ca a = b.
(Am notat cu {x} partea fractionara a numarului real z.)

Problema 3. Determinati functiile f : R — R cu proprietatea ca

(f(@) =) flz+ fv) = f@®) —yf(y),

oricare ar fi numerele reale = si y.

Problema 4. Fie a un numar natural nenul dat. Consideram sirul
1

1+na
Demonstrati ca, oricare ar fi numarul natural £k > 3, exista numere

naturale nenule n; < ng < --- < nyg astfel incat numerele x,,, Tp,, ..., Ty
sa fie termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice.

(Zn),>1 definit prin z,, = , oricare ar fi numarul natural nenul n.
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