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CLASA a VIII-a
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b) Fie x,y, z € [0,00), cu proprietatea ca 2x + 2y + 2z + zy + yz + zx = 9.
Aratati ca:

Problema 1. a) Aratati ca, daca a,b € [1,00), atunci
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Problema 2. Fie a,b € R cu proprietatea ca |ax + b| < 1, pentru orice x € [—1,1].
a) Aratati cd |a® + ab+ 2b| < 2.
b) Aflati numerele a si b pentru care |a? + ab + 2b| = 2.

Problema 3. In interiorul cubului ABCDA’B'C' D'’ se considers piramida patrulaters
regulatd SABCD cu baza ABCD, astfel incat < ((SA'B’), (SC'D')) = 30°. Fie punctul
M pe latura A’D’ pentru care XA’ B'M = 30°.

a) Aflati unghiul dintre apotema piramidei SABCD si planul (ABC).

b) Determinati tangenta unghiului dintre planele (M AB') si (SAB).

Problema 4. Se considera numarul natural n, cu n > 2. Spunem ca numarul S
este special, daca pentru orice scriere a lui n sub forma n = ny + ny + ... + ng, cu
k,ny,ng,...,n € N sing <ng < ... < nyg, exista numerele ag,aq,...,a; € N, astfel
incat a; < ag < ...<ap Si ang + amng + ... +apng = S.

a) Ardtati cd numarul n? — 2n nu este special.

b) Aflati toate numerele speciale.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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