SOCIETATEA DE STIINTE

MINISTERUL EDUCATIEI MATEMATICE DIN ROMANIA

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Nationala, Constanta, 16 aprilie 2022

CLASA a V-a

Problema 1. Determinati numerele naturale de forma ab, care au proprietatea ca
restul impartirii lui ab la a + b este a - b.

Problema 2. a) Fie n un numar natural. Demonstrati ca, daca numerele 9 - n + 1 si
11 - n + 1 sunt simultan patrate perfecte, atunci n este divizibil cu 5.

b) Determinati cel mai mic numar natural nenul n pentru care numerele 9 - n + 1 si
11 - n + 1 sunt simultan patrate perfecte.

Problema 3. a) Determinati numerele prime a, b, ¢, cu a < b < ¢, pentru care
a® + b + 2 = 2022.

b) Exista cinci numere prime distincte care au suma patratelor egala cu 20227 Justi-
ficati raspunsul!

Problema 4. Determinati perechile (a,b) de numere naturale nenule, care au propri-
etatea ca 2-b+ 1 divide 3-a—1si2-a+1 divide 3-b— 1.

Timp de lucru 2 ore. Se adauga 30 minute pentru intrebari
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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