Testul 1

Problema 1. Fie k£ un numar intreg, £ > 2. Determinati numerele naturale nenule n,
ng, ..., Ng, care indeplinesc simultan urmatoarele conditii:

ng |2 —1, ng|2™—1, ..., np|2"1—1, ng|2% —1.

Problema 2. Fie ABC un triunghi ascutitunghic si fie D, E, F picioarele inaltimilor din
A, B, respectiv C. Dreptele BC' gi FF se intersecteaza in punctul P, iar paralela prin D la
dreapta E'F intersecteaza drepta AC, respectiv AB, in punctul @, respectiv R. Aratati ca
cercul PQR trece prin mijlocul laturii BC.

Problema 3. Fie a, b, ¢ numere naturale nenule, astfel incat a < b < ¢, gi fie f: N* — N*
functia definita prin f(n) = n—a, dacan > ¢, si f(n) = f(f(n+0b)), daca n < c¢. Determinati
numarul de puncte fixe ale lui f.

Problema 4. Fie m si n douad numere naturale nenule i fie Ay, ..., A, multimi de numere
naturale nenule, astfel incat:

(1) A; si Aj sunt disjuncte, oricare ar fi indicii distincti @ si j;

(2) |[Ail=n,i=1,...,m;

(3) Oricare ar fi indicele 4, niciun element din A; nu este divizibil cu niciun element din A;41,
unde indicii sunt considerati modulo m.

Determinati numarul maxim de perechi ordonate (a,b), unde a si b sunt elemente din A;-uri
diferite si b este divizibil cu a.
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