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X. OSZTÁLY

1. feladat. Adottak az a, b, c szigorúan pozit́ıv valós számok. Igazold,
hogy az

ax + bx = cx

egyenletnek legfeljebb egy megoldása van!

2. feladat. a) A z1, z2, z3, z4 különböző komplex számok összege 0 és
moduluszaik egyenlők. Igazold, hogy a z1, z2, z3, z4 affixumú pontok egy
téglalap csúcsai!

b) Az x, y, z, t valós számokra fennállnak a
sin x + sin y + sin z + sin t = 0 és cos x + cos y + cos z + cos t = 0

egyenlőségek. Igazold, hogy minden n egész szám esetén
sin(2n + 1)x + sin(2n + 1)y + sin(2n + 1)z + sin(2n + 1)t = 0.

3. feladat. Ha a és b komplex számok, igazold, hogy a következő
álĺıtások egyenértékűek:

A1) Az x2 − ax + b = 0 egyenlet komplex megoldásainak moduluszai
rendre egyenlőek az x2 − bx + a = 0 egyenlet komplex megoldásainak mo-
duluszaival!

A2) a3 = b3 vagy b = a.

4. feladat. a) Igazold, hogy az a, b > 1 különböző valós számok esetén

loga(loga b) > logb(loga b).

b) Igazold, hogy ha n ∈ N, n > 2 és a1 > a2 > . . . > an > 1 valós
számok, akkor
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Munkaidő 3 óra + 30 perc kérdésekre.
Minden feladatra 7 pont szerezhető.


