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CLASA a VIII-a — solutii si bareme

Problema 1. Determinati numerele intregi n pentru care exista o re-
aranjare ap,as,...,a1013 a numerelor 1012,1013,...,2024, astfel incat sa
aiba loc egalitatea a - nt912 4 gy - ntOM 4 4 G012 -+ ag013 = 0.

Problema 2. Spunem ca o functie de gradul intai f: R — R este utild,
daca are proprietatile:

(i) |f(z)] < 2, pentru orice numar real x cu |z| < 2.
(ii) | f(x)] > 1, pentru orice numar real x cu |z| < 1.
Fie zp € R. Demonstrati ca exista o functie utila cu f(zg) = 0, daca si

numai daca |xo| > 4.

Problema 3. Fie ABCA'B'C’ o prisméa triunghiulard regulatd, cu
muchiile laterale AA’, BB’, CC’. Consideram mijlocul D al muchiei BC
si construim paralelogramul ADB’E. Fie F proiectia ortogonald a punctu-
lui A’ pe dreapta AE, d dreapta de intersectie a planelor (ADE) si (A'CF)
si P intersectia dreptei d cu planul (ABC). Demonstrati ca P este centrul
de greutate al triunghiului ABC' daci si numai daca AB = AA'\/2.

Problema 4. Fie a si b doua numere naturale distincte, mai mari decat
1, astfel incat D = b>+ a — 1 divide M = a4 b — 1.

a) Aratati ca exista numere care indeplinesc conditiile de mai sus.
b) Demonstrati ca D are cel putin doi divizori primi.





