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XII. OSZTALY
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1. feladat. Igazold, hogy az — E V1 — x2dx szdm raciondlis!
T

sin ﬁ

2. feladat. Legyen G a kovetkezd matrixok halmaza:
a b A
<0 i), a,b€Z7,a7é0.
(a) Igazold, hogy G a matrixok szorzdsaval csoportot alkot!
(b) Igazold, hogy nincs nullatdl kiilénbo6zé csoportmorfizmus, amely a G

csoportot a Zr additiv csoportba viszi!

3. feladat. Adott az f : [0, 1] — R folytonos és névekvo fliggvény és az
(an)n>1 sorozat gy, hogy
o
1
=2 ()
k=
minden n > 1 esetén.
a) Igazold, hogy az (ay)n>1 sorozat csokkend!

1
b) Ha létezik p € N* gy, hogy a, = / f(z)dx, igazold, hogy f allandd!
0

4. feladat. Legyen a az A gylirli egy eleme. Igazold, hogy

(a) Ha A kommutativ és a nilpotens, akkor a + x invertalhaté, barmely
x € A invertalhaté elem esetén!

(b) Ha A véges és a + x invertdlhaté barmely = € A invertalhaté elem
esetén, akkor a nilpotens.

(Egy gytiri valamely a eleme nilpotens, ha létezik olyan n > 1 egész
szém, amelyre a”™ = 0.)

Munkaidd 3 ora + 30 perc kérdésekre.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



