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XI. OSZTALY

1. feladat. a) Igazold, hogy minden z,y € R esetén az {z + y} — {y}
kifejezés csak a {x} vagy a {z} — 1 értékeket veheti fel!
b) Adott az « irraciondlis szdém. Minden n € N* szdm esetén legyen
an = {na} és
Tp = (a2 —a1)(as — az) -+ (apy1 — ap).

Igazold, hogy az (xy,)nen+ sorozat konvergens, és szamitsd ki a hatarértékét!
Megjegyzés. {z} az x valds szam tortrészét jeloli.

2. feladat. Az n < m természetes szamok esetén adottak az
A € Myn(C) és B € M, n(C) métrixok tgy, hogy rang(AB) = n és
(AB)? = AB.

a) Igazold, hogy (BA)? = (BA)?,

b) Hatdrozd meg a BA métrixot!

3. feladat. Az A, B € M3(C)\{O2} maétrixok esetén AB + BA = O3
és det(A + B) = 0. Igazold, hogy tr(A) = tr(B) = 0.

4. feladat. Hatarozd meg azokat az f : [0,1] — R fliggvényeket,
amelyekre

lz—y> < |f(x) = fW)] < |z —yl,

minden z,y € [0, 1] esetén!

Munkaidd 3 ora + 30 perc kérdésekre.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



