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CLASA a X-a

√ √
Problema 1. a) Să se determine x ∈ N şi y ∈ Q dacă x+ x = y.

b) Să se arate că √există o√infinitate de perechi (x, y) ∈ Q2 astfel ı̂ncât
√
x+
√
x = y.

Problema 2. Determinaţi perechile (x, y) de numere ı̂ntregi pentru care

2x + log3 x = y2 şi 2y + log3 y = x2.

Problema 3. Fie a ∈ (0,+∞). Demonstraţi inegalitatea

asin x · (a+ 1)cos x ≥ a, ∀x ∈
[
0,
π

2

]
.

Problema 4. Fie A = {z ∈ C∣ |z| = 1}.
a) Demonstraţi că (|z + 1| −

√
2)(|z − 1| −

√
2) ≤ 0,∀z ∈ A.

b) Demonstraţi că pentru orice z1, z2, . . . , z12 ∈ A există o alegere a semnelor ”±” pentru care

12∑
k=1

|zk ± 1| < 17.


