Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Nationala, Negresti Oas, 4 aprilie 2018
Subiecte — CLASA a VI-a

Problema 1. Aratati ca exista o infinitate de numere naturale a si b care verifica egalitatea
a-(a,b) =b+[a,b],

unde cu (a,b) am notat cel mai mare divizor comun al numerelor a §i b si cu [a, b] am notat cel mai
mic multiplu comun al numerelor a si b.

Problema 2. Se considera segmentele congruente AB, BC si AD, unde D € (BC). Aratati ca
mediatoarea segmentului DC', bisectoarea unghiului ADC' si dreapta AC' sunt concurente.

Problema 3. Fie numerele naturale a # 0, b = 2a + 1000, c = a + 1 i d = 2a + 1002.

a) Aratati ca % < 2

b) Pentru a = 9, determinati cel mai mic numar natural n pentru care

a+n - c+n
b+n  d+n

Problema 4. Fie n un numar natural nenul. Vom spune ca o multime A de numere naturale
este completa de marime n daca elementele ei sunt nenule, iar multimea tuturor resturilor obtinute
la impartirea unui element din A la un element din A este {0,1,2,...,n}. De exemplu, multimea
{3,4,5} este o multime completa de marime 4.

Determinati numarul minim de elemente ale unei multimi complete de marime 100.





