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fractii2 — descrierea solutiei

Prof. Adrian Panaete — Colegiul National “A. T. Laurian” Botosani

Pentru prima cerinta o solutie corecta este
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Deci se pot afisa pe prima linie numerele 1, 2, 3,...N-3, N-2, N-1, N-1 in orice ordine si
separate prin spatiu. Evident cad aceasta nu este singura solutie corecta.
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Orice scriere va fi de forma 1=—+—=+...+—==+— cu a,#0 . Prin inmultire cu 2" se deduce imediat ca
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a, este numar par deci exista p natural nenul cu @, =2 p deci avem ? = ? = F si avem 1n cele din urma
< a, @ a .t . - .
o alta descompunere forma 1= o + 52 ...t ST Deci se poate spune cd descompunerea va fi obtinuta

alegand o altd descompunere care fractia de numitor maxim este Py de cel putin p ori prin inlocuirea a p

. L1 . . : .
astfel de fractii cu 2 p fractii oF si se observa ca descompunerea astfel obtinutd contine cu exact p fractii

mai mult.
Observam ca astfel avem o metoda standard prin care se poate forma scrierea dorita.
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Initial plecdm de la scrierea unica 1= 5 + 5 = ; apoi pentru fiecare i, 1<i<k pastrdm exact q; fractii E 1ar

. < < A < .1
pe fiecare dintre cele ramase le transformam 1n cate douad fractii NGk

Numararea descompunerilor se poate face prin metoda programarii dinamice plecand de la observatia de
mai sus.

Notim D|m|[i] numarul de descompuneri formate din m fractii dintre care 2i au numitor maxim.
Pentru oricare astfel de descompunere putem alege acum orice j,1<j<2i siscriem j dintre fractiile de
numitor maxim ca suma de doua fractii cu numitorul dublat. Se va obtine o noud descompunere formata
din m+j fractii dintre care 2 j au numitor maxim.

Aplicim dinamica inainte adunand D[m|[i]la D|m+ j|[ j] pentru orice j cu 1< j<2i daci m+ j<N
Solutia finala va obtine prin adunarea valorii D|m|[i] de fiecare dati cand obtinem m+ j=N.
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